TABELLA RIASSUNTIVA DEI LIMITI

BN DEFINIZIONE
Punto di accumulazione
Si dice che il numero reale x;, & un punto di accumulazione di A, sottoinsie-
me di [, se ogni intorno completo di x;, contiene infiniti punti di A.

In generale possiamo dare la seguente definizione topologica di limite.

Bl DEFINIZIONE

Sia y = f(x) una funzione con dominio D e sia x; un punto di accumula-
zione di D: si dice che [ & il limite di f(x) per x che tende a x; se per ogni
intorno I(!) di ! esiste, in corrispondenza, un intorno I(x,) di x; tale che
Vx € DN I(x), escluso al pit x, si ha f(x) € I(]).

BN DEFINIZIONE
Limite finito per x che tende a x,
Si dice che la funzione f(x) ha per y|
limite il numero reale I per x che '
tende a xy, e si scrive

lim f(x) =1,

quando, comunque si scelga un nu-
mero reale positivo &, si puo deter-
minare un intorno completo I di x, s} X, x
tale che risulti I

| fx)—1]|<e

per ogni x appartenente a [, diverso (al pit) da x,.

| () = ¢

In simboli la definizione si pud formulare cosi:

ve > 0 3(xo)|| fx) — 1| < &, Vix € I(xy), x # Xo.



BN DEFINIZIOMNE
Limite + oc per x che tende a x,
Sia f(x) una funzione non definita
in xp.
Si dice che f(x) tende a + 2c per x
che tende a x; e si scrive

E}r = f(u)

}1_% flx) =+ f(x)

quando per ogni numero reale po- Ml o
sitivo M si pud determinare un in- Tl \

torno completo I di x, tale che ri- 5 i =
sulti / “‘—TE"" \
flx) > M _ P

per ogni x appartenente a I e diver-

so da x,.

Sinteticamente possiamo dire che lim f(x) = + oo se:

VM >0 J(xo)| f(x) > M, Vx € I(xg) — { %0}

Il DEFINIZIONE
Limite —oc per x che tende a x;
Sia f(x) una funzione non definita ¥

in x;. Si dice che f(x) tende a — | y = fix)
per x che tende a x, e si scrive: \ 3{‘};

lim f(x) =—oc - X

quando per ogni numero reale
positivo M si puo determinare un Ml
intorno completo I di x, tale che fx -
risulti:

flx)<—-M

per ogni x appartenente a I e diverso da x,.
In simboli, diciamo che J!i_n}“ flx) = — o0 se:

VM > 0 3l(xo)| f(x) <—M, Vx € I(xg) — {xo}.



BN DEFINIZIONE
Limite finito di una funzione per x che tende a + ~

Si dice che una funzione f(x) tende

al numero reale | per x che tende a { ¥
5 2 + £

+ oo e si scrive i <

o =k
xlirpﬂf{x] — I {f?x}.:_ ..............

quando, comunque si scelga un nu- .

mero reale positivo g, si puo deter- e — - ;'““’: .

minare un intorno [ di +oc tale ]

che: y = f(x)

|f(x}—1'|€'i$ perognix € [.

Considerato che un intorno di + oc & costituito da tutti gli x maggiori di un nume- :
ro ¢, possiamo dire che lim f(x) = [ se: i
b ]

ve>0 3c> 0| flx)—1|<evx>ec.

BN DEFINIZIONE
Limite finito di una funzione per x che tendea — o

Si dice che una funzione f(x) ha

limite reale [ per x che tende a — oo y
e si scrive e E+e -t
Jim_f(x) =1 -

se per ogni £ > 0 fissato & possibi- ] \

le trovare un intorno [ di — oo tale
che risulti:

| flx) —1|< e perognixel.

In simboli, xl_i.g.‘m flx) =1 se:

ve>0 3c> 0| fx) -1 <eVx<—ec.



BN DEFINIZIONE

Limite + oc di una funzione per x che tendea + o

Si dice che la funzione f(x) ha per

limite + ¢ per x che tende a + o y
e si scrive

Jim_f(x) =+o y
quando per ogni numero reale po-
sitivo M si puo determinare un in- A
torno I di + oc tale che risulti:

f{x) > Mperognix €I

In simboli, III:T% flx) =+ 20 se:
YM>0 3c>0|flx) >M,vx>c

Bl DEFINIZIONE

Limite + oc di una funzione per x che tendea — o

Si dice che la funzione f(x) ha per
limite +oc per x che tende a —co

fix)

s e W = Tix)
e si scrive
Jim fx) =+e0 N
quando per ogni numero reale po- i
sitivo M si pud determinare un in- =)
torno I di — oo tale che risulti: A -

f(x) > Mperognix € [.

In simboli, xl_i'r_nx flx) =+ o0 se:
VM>0 3c> 0| f(x) > M,vx < —c.

BN DEFINIZIONE

Limite — oo di una funzione per x che tende a +

Si dice che la funzione f(x) ha per limite — oo per x che tende a + e si
scrive xlil_pm f(x) = — o0 quando per ogni numero reale positivo M si pud

determinare un intorno I di + oc tale che risulti f(x) << — M perognix € I.

In simboli, 1rlirgl flx) = —o0 se:

YM>0 3c>0|fx)<—MVYx>¢



BN DEFINIZIONE
Limite — oc di una funzione per x che tendea — <

Si dice che la tunzione f(x) ha per limite —oc per x che tende a —oc e si
scrive lim  f(x) = —oo quando per ogni numero reale positivo M si pud

determinare un intorno I di — oo tale che risulti f(x) < — M per ognix € L.

In simboli, xlilr_nm J(x) = — o0 se:

VM >0 Jc>0 flx) <—M,vx <—c



